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Instruções: justifique suas respostas. Cada questão vale 1 ponto. Duração: 2h.

Nome do aluno:

1) Seja (R,B, λ), onde λ é a medida de Lebesgue. A sequência

fn = χ[n,n+1]

converge para qual função? Em qual sentido? (em medida, q.t.p., em Lp, pontu-
almente, uniformemente, quase uniformemente?).

2) Seja (R,B, λ), onde λ é a medida de Lebesgue. Seja α > 0. A sequência

fn =
1

nα
χ[n,2n]

converge para qual função? Em qual sentido? (em medida, q.t.p., em Lp, pontu-
almente, uniformemente, quase uniformemente?). Para quais valores de α?

3) Mostre que o Teorema da Convergência Dominada segue válido se substituir-
mos convergência q.t.p. por convergência em medida.

4) Mostre que se λ e µ são medidas em (X,X) tais que λ� µ e λ⊥µ, então λ = 0.

5) Sejam ν, λ, µ medidas σ-finitas em (X,X). Suponha que ν � λ e λ � µ. Mostre
que

dν

dµ
=

dν

dλ

dλ

dµ
, µ− q.t.p.


